-216                 MÉMOIRE SUR LA DÉTERMINATION
a, a, sera négatif ou positif. Cela posé, si l'on convient de remplacer constamment par •+- 1 les fonctions des coefficients de la proposée, qui obtiennent des valeurs positives, et par — i celles qui obtiennent des valeurs négatives, on aura, pour déterminer le nombre et l'espèce des racines réelles de l'équation
<r- -H 2 a y x 4- #2 — °>
les quatre fonctions
la somme des deux premières fonctions devant toujours être, après le remplacement dont il s'agit, égale au nombre des racines réelles de l'équation donnée et la somme des deux dernières à l'excès du nombre des racines positives sur le nombre des racines négatives.
Le nombre des racines réelles étant déterminé par les deux fonctions i et —c{ = a] — a2 dont la première est toujours positive, il y aura deux racines réeflles si d\ — a± est aussi positive; il n'y en aura point dans le cas contraire. Dans cette dernière hypothèse», a* sera nécessairement positif et, par suite, les deux fonctions — at rca, ~h a( rt seront de signes opposés; mais, dans le premier cas, c{ étant négatif, les deux fonctions ~a{a», -+-a{c< et, par suite, les deux racines réelles de l'équation donnée seront de même signe ou de signes contraires, suivant que a.2 sera positif ou négatif. Enfin ces racines, supposées de même signe, seront toutes deux positives si a{ est négatif et négatives dans le cas contraire.
Second exemple. - Supposons l'équation donnée du troisième, degré
et soit
œ* -+- 3 ai x- H- 3«2 x -h a3 =r o
cette même équation; on aura, dans le cas présent, n = 3, et si l'on fait, comme dans le problème I,
c^—a^—al,       2c2~a3-—3a1<72-+-2<r/J, on trouvera
a,   ~soit entre o et -J-QO, c'est-à-dire le nombre total des racines positives ou négatives, en sorte qu'on peut toujours se passer, si l'on veut, des fonctions de la première espèce ou bien les déduire des autres.
